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QUESTIONS DE COURS

Développements limités

• Unicité (des coefficients) du développement limité d’une fonction au voisinage de

0.

• Etablir le développement limité de tan à l’ordre 6 au voisinage de 0 :

tan(x) = x+
x3

3
+

2x5

15
+ x6.ε(x) avec lim

x→0
ε(x) = 0.

• Déterminer le DL2(0) de f(x) = exp

(
1

1 + x

)
et le DL3(1) de g(x) =

ln(x)

x
.

Etude locale (tangente) des courbes représentatives de ces fonctions, au voisinage

de 0 et de 1 (respectivement).

Courbes paramétrées planes

• Si ~f : I ⊂ R → R2 est une fonction vectorielle dérivable et qui ne n’annule pas

sur l’intervalle I, alors la dérivée de ||~f || sur I est
~f. ~f ′

||~f ||
.

• Déterminer la nature de la branche infinie de l’arc




x(t) =

1

t

y(t) =
1

et − 1

.

On trouve, à l’aide d’équivalents et de développements limités :

lim
t→0±

x(t) = lim
t→0±

y(t) = ±∞ puis lim
t→0

y(t)

x(t)
= 1 puis lim

t→0
(y(t)− x(t)) = −1

2
.

L’arc admet pour asymptote la droite d’équation y = x− 1
2 .

De plus, par DL(0) : y(t)−
(
x(t)− 1

2

)
=

t3

6 + ◦(t3)
2t2 + ◦(t2) ,

d’où
[
y(t)−

(
x(t)− 1

2

)]
∼
0

1

12
t, d’où la position locale de la trajectoire par

rapport à son asymptote (interprétation graphique, à représenter).

Lycée Faidherbe, Lille


